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=12
Soit ([7,) L suite réelle définie sur N par 02—l
o=

Tedb o

1y"
B Onadmet giie Ve N, 1<V, <1+ (5)  Péterrine T Ui,

Bl Pour tout n e NY, on pase S, = 3 U
k=1

3 1 1 m
@ Montrer que - Vne N .ui__.&,,ﬁu+§(l—(§} )

3 & i 1 =T
o Déterminer alors hm et lim —.
11— o n—+ma T

., A

"

Soit ([7,) L snite définie sur N par I =2et ¥ N U, =1, + — l’ -1

n Montrer qoe Y e N U, = 1.

Bl Etudier la monotonie de la suite (17,).
En déduire que la suite ((7,) est convergente et déterminer " h"—E B
—+1D0

[

n ﬁ Montrey que :¥Yne N, IR —1< ([, —1).

M

ﬂ En déduire que : Yne N, [, — 1< ( ) puis refrouver  lim [0,

h—F o0

3l =

n
n Pour tout n € IN*, on pose 5, = E 7.

1
o Montrer que : YneIN* n< 5, £ nd+1-— T
— . .. On
m Déterminer alors S, et Hm —.
Ta—F=00 H—F=a 1}
\. J
Soit ([7,) lu suite définie sur IN" par [7, E ’;F
n Montrer gue Ia suite {17, ) est crolssante.
1 1

- , . ; - =i
Bl @ Véifier que:vne N" et Wk e {1...., ﬂ]r.\—fi-_l_,ﬁ_

@ Montrer alors que : ¥n € N®, U, = yh. En déduire lim U,

A—Fa0

, T A
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/" Exercice 1 >‘ ~

lh ln
El "e'nEN.IE.‘;Uﬂ£1+(§) ot lim 1+(1) 1+ﬂ—1{mu-—E]—ll[}

:I'i—|‘ -Cli.

done | lasnite ({7, ) est convergente et lim U.l = 1]_.

R0 |

tlone El{z{f’*ﬂzlﬂ-i
=1

k:l k=l

1
ainsi niSﬂﬂn+E(l

r4

B YneIN*. 5, =Znet lim n=+4+ocdonec| lim & = +oo!

fi—o i—r+ o
Sﬂ_ 1 iym 1 1y
x £ —% _— — [ = — — | = —=
el 1% H“‘l+2n(1 3 )Etnyﬂ-la_-l—i_ﬂﬂ(l ('1)) :
' Sy
done H_m = .—1}
—+oo T
L
,r'{ Exercice 2 >
B - Pourn=0:0=2>1 (vrai)
o Soit n € N, an suppose gue {7y = 1 et on montre gue {74 = L
1 U241 (Un—1) :
Oonp: i —1l=0U0L,+—-2= - = =0 (car U, > 1)
[ U U
done Ut > 1.
Conclsuion : | Wu = N, .i'..-r,; > 1]
- 1 1-U, . R R——
H Sgitme N Uy —Uy = T 1= 7 < 0 f{ear {7, = 1) done 0. < U ee qui impliqoe
1 1

q1|e| Ia suite (U7, est décroissante .
Lo suite (L7, ) est décrolssante ef minorée par 1 dooe (L7, ) est conversente.

1
o e N, Uy = f(U,), on [ est la fonction définie par f(r) =+ =—1.
x

» La suite ([7,) est convergente vers un réel a [1, —|—:-c| [car U7, ==1,%n g )

« La fonction f est continue sur (1, +0c| et a £ [1, +0o| done f est continue en a.

1 en résulte que : fla) = a.

1
= __I=
fla)=un s |r.t+|:I it
=1 az=zl
1
.—=1
== it
LL;‘;‘I
== =1
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Conclsuion : ‘ La suite ([7;) est conyergente et lim 7, = IL
o

[ |
n o SoitneN. Ona: Uy —1= (h } = = (U —1),

L'il! U‘rl
: et .1
Clongarons - 7, et =
Li""_l ] _“£1:—ﬂ—ff,,_{-rﬁ—g
U 2 U, T,
La sudte (I7;) est décrodssante done U < Uy = 2 d'oi 07, — 2 £ () et comune 207, = 0 (car
Ly =2 =1 _ 1
fr, = 1) alors T £ () ainsi i < 3
- 1
Or L0 —1 >0doh —'{-I;-—-[{-’,. —1) < T]-{f."” —1).
o =

1
On en dédull que ;| YneIN, Uy —1<€ E{U" T 1‘4

i ]
m e Pourn=0:11—-1=1ut (%) = 1 done Il — 1= (é) (vrad)

n 1 LB |

1
o Soit 1 e N, on suppose que : [7, =1 <€ (-—) et oo montre gue [, — 1 < (-E-)

I Fi [ 1 1
Onailh—-1< (E) done E[U" -1 < (i)
1

el
i: (1) '
2

1 i1
Por ot neN, I, -1 {E) L

I 4 & -
Or:lp-1< Ef[’-n— 1) dlaiy: U0y —

Conclusion

e e
ot toik m e N 1€, € 1+(§) e lim 1+(§) = 1 0= 1 i % €] - 1,1])

) LB R ot 8]
done| Hin U= 1|.
L =]

t " ']
n o Solt ne N Powrteut ke IN, 1 £ 05 <1+ (r) dlone Z | B E E {é)
- k=1 el M

1 1_{ i

ol n < S,
d'ofl n u+2 _l_

1
Il en tésulte que : | Pourtomt ne N*, n< Sy sn+1——._

3
ID Pour tout n e IN*, 5, Zn et El-:'t.,_ = +oc done 1'-“-" Sy =+oc
Pour taut ne N*. 1 g1+ 11 ')111 £+](1 1)—1
et e (1 g) 2 45 (o) -
done | lim 2. 38 1|-
| n—t+oo 11 |
L i
/-( Exercice 3 )
n+l 1
ll VneIN* Uppy—Un = Z T =: > done Y e N, Uy = U,
Vi k=1

d'oti | la suite ([7y) est r:mmmnte|.
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| Cil

S hk=<qdone |l = v‘T

M} :':T tlnnn:' t . 2 —-!:
he=s

d'oi ; Uy 2 %[" =141) ainsi U, 2
n

SoitneN"et ke {l,....n} Onn:l

I

Soit ne N*, Pour tout &€ {1,,..

\-‘“"T
pour tout n e N, U, = ﬁ|
Uy = ymet H!.L.l{l.:lm v = +m0 done

I e résulie gue

Pour tout n € N*,

lim U, = +0 |
Fl= e oms

~;1|~,

1
7??
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